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2nde — Nombres réels
Cours synthétique

1 Ensembles de nombres

— N : entiers naturels 0, 1, 2, . . .

— Z : entiers relatifs . . . ,−2,−1, 0, 1, 2, . . .

— D : décimaux = nombres ayant une écriture finie en base 10.

— Q : rationnels = fractions 0

1
avec 0 ∈ Z, 1 ∈ Z∗ (écriture décimale finie ou périodique).

— R : réels = rationnels ∪ irrationnels (
√

2,�, . . .).

N ⊂ Z ⊂ D ⊂ Q ⊂ R

Définition

Critère décimal. Une fraction irréductible 0
1 est décimale ⇐⇒ le dénominateur 1 = 2
5� (avec


, � ∈ N).

Méthode

Notation scientifique. Tout réel non nul s’écrit G = 
 × 10= avec 1 ≤ 
 < 10 et = ∈ Z. Ex. :
0,000084 = 8,4 × 10−5.

2 Fractions (rationnels)

0

1
=

0 ÷ 3

1 ÷ 3
(3 = gcd(0, 1)), 0

1
+ 2

3
=

03 + 12

13
,

0

1
× 2

3
=

02

13
,

0

1
÷ 2

3
=

03

12
(2 ≠ 0).

3 Puissances et racines

Pour 0 > 0 et <, = ∈ Z :

0<0= = 0<+= , (0<)= = 0<= , 0−= =
1
0=

, 00 = 1.

Racines (si 0, 1 ≥ 0) :
√
01 =

√
0
√
1,

√
0

1
=

√
0√
1
,

√
02 = |0|.

Rationaliser un dénominateur : 2√
:
=

2
√
:

:
.

4 Valeur absolue et distance

|G| =
{
G si G ≥ 0,
−G sinon.

3(G, H) = |G − H|.
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Inégalité |G − G0| ≤ A ⇐⇒ G ∈ [G0 − A, G0 + A].

5 Intervalles

[0, 1], ]0, 1], [0, 1[, ]0, 1[ (bornes exclues avec ] [).
[0, 1] ∩ [2, 3] = [max(0, 2), min(1, 3)] si max(0, 2) ≤ min(1, 3).
[0, 1] ∪ [2, 3] = [min(0, 2), max(0, 3) ] si les intervalles se chevauchent.

6 Comparaisons & encadrements

Idées : comparaison par encadrement, passage au carré (en vérifiant les signes), valeur approchée à
10−= , etc. Ex. : 4,472 < 20 < 4,482 ⇒ 4,47 <

√
20 < 4,48.

7 Exemples rapides

— 14
125 est décimal (125= 53).

—
√

75 = 5
√

3.

— |G − 3| ≤ 1,2 ⇐⇒ G ∈ [1,8; 4,2].
— � = [−4; 1,5], � =]0; 5] ⇒ � ∩ � =]0; 1,5].


